Geometricka konstrukce zlatého rezu

Zkonstruovat zlaty rez ve shodé s geometrickym reSenim uloh recké matematiky je mozné
tfemi postupy. Prvni konstrukce je zobrazena na obr. 26.

1. Sestrojime UsecCku AB délky a.

2. Najdeme jeji stred S.

3.  V bodé S sestrojime k Usecce AB kolmici SM délky a.

4. Z bodu B opiSeme kruznici s polomérem rovnym poloviné délky Usecky AB (tj. délce
Usecky AS).

5. Na prlseciku této kruznice a Usecky MB vznikne bod X.

6. Pomér délek Uselek MX a AB je roven zlatému fezu.

Zdlvodnéni tohoto postupu vyplyva z geometrického reseni rovnic.
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Obr. 26

Druhd konstrukce zlatého rfezu vyplyva z Eukleidovy véty o vySce. Rovnici (12) pfepiSeme do
tvaru x(a+rx)=4" a porovndme ji s matematickym vyjadienim Euklediovy véty o vyice. Zjistime, Ze
staci uvazovat pravouhly trojuhelnik s odvésnou délky x+[a+x)=a+2x a s vySkou k této preponé
o délce a (viz obr. 27). Samotnou konstrukci provedeme v téchto krocich:

Sestrojime Usecku AB délky a.
Najdeme jeji stfed S.
V bodé A sestrojime k Usecce AB kolmici AP délky a.
Sestrojime kruznici se stfedem S a polomérem délky SP.
Tato kruznice protne prfimku AB v bodech C a D.

6. Pomér délek UseCek AC a AB je roven zlatému fezu.

Vzhledem k tomu, Ze body C a D tvori primér sestrojené kruznice, je tato kruznice Thaletovou
kruznici. Proto je podle Thaletovy véty trojuhelnik CDP pravouhly. Jeho vyska AP na preponu CD déli
tuto preponu na dva Useky: Usek CA délky x a Usek AD délky a + x. Eukleidovu vétu o vysce pro
trojihelnik CDP miizeme proto psat ve tvaru x{a+x)=a"; a to je vztah, ktery jsme ziskali Upravou
rovnice (12) definujici zlaty rez.
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Obr. 27

Treti konstrukce zlatého rezu je patrné nejjednodussi a mlzeme ji sledovat podle obr. 28:
Sestrojime Ctverec ABCD o strané délky a.

Najdeme stied S UsecCky AB.

Z bodu S opiSeme kruznici o poloméru rovném délce Usecky SC.

Prisecik této kruznice a poloprimky AB je bod E.

Z bodu E vztylime kolmici o délce a k polopfimce AB. Tak ziskdme bod F.

Délka Usecky AE je rovna %2, tj. je % krat delsi, nez je délka strany Ctverce ABCD.
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ZdGvodnéni vyse uvedené konstrukce vyplyvda z Pythagorovy véty aplikované na trojuhelnik
SBC. Pro délku usecky SC (tj. pro polomér kruznice sestrojené z bodu S) postupné dostadvame:
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stejné, pak pro délku Usecky AE mizeme psat: |4E|- L43|+|,5'E|=|A.5'|+|.51:'|=§+:— 5=1+"’Ea.
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Je tedy zfejmé, Ze délky stran obdéinika AEFD jsou v poméru %z @ =¢:1 Délky stran obdéInika

S vyuzitim vztahu (14) tedy mdzeme psat |4z|-
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BEFC jsou v poméru a:(ga-aj=1:(p-1)=1:==g:1, pficemz predposledni krok v rovnosti pomérd byl
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ucinén na zakladé Ciselné vlastnosti zlatého fezu popsané vztahem (15). Oba tyto obdélniky jsou
proto tzv. zlaté obdélniky.
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