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Ciselné vlastnosti zlatého rezu

Zlaty fez ma nékteré zajimavé matematické vlastnosti. Pfipomenme, ze definice zlatého rezu je
zaloZzena na reSeni rovnice (12), kterd ma tvar x*+ax-2*=0 a jejiz reSeni (13) pro jednotkovou

délku plvodni Gsecky (tj. pro a = 1) ma tvar », = 'IJ;"'E . Zlaty rez je pak definovan vztahem (14)
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To tedy znamena, Ze prevracenou hodnotu zlatého fezu urcime tak, ze od zlatého rezu

. v 1
odecteme cislo 1, tedy - 0,618033985 ..

Umocnime-li zlaty fez P na druhou, postupné dostaneme
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Druhou mocninu zlatého fezu ziskame tak, ze ke zlatému rfezu pficteme Cislo 1, tj.
g = 2,618033983 ...

Dale plati vztah pro tfeti mocninu zlatého fezu ve tvaru:
g =— (17)

Dlkaz tohoto tvrzeni provedeme rozepsanim levé a pravé strany vztahu (17). S vyuZzitim
definice zlatého rezu pomoci vztahu (14) mdzeme levou stranu vztahu (17) psat postupné ve tvaru:
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- - = 2++f5 . Podobné mdzeme vyjadfit pravou stranu vztahu (17)
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zakladé provedenych vypoctl je tedy zrejmé, ze vztah (17) skute¢né plati.
Podivejme se nyni na nekonecny vyraz sestavajici ze druhych odmocnin a ¢isla 1, tj. na vyraz

\(1+1J11+«J‘1+ fi+.fi+. - Pokud budeme chtit ur¢it jeho hodnotu, mlizeme postupovat tak, ze
postupné budeme vycislovat vyrazy i, Ji++f =+2 . ,f'1+,ﬁ+J =.Ji+42 . ... Jind varianta vypoctu

postupné ve tvaru:
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spociva v oznaceni daného vyrazu a nasledném umocnéni. Oznacime-li
y=J1+J1+J1+1H+ﬂJi+... , (18)
umocnénim ziskame: ,? =1+,ﬁ+,ﬁ+ i+ fi+. . Svyuzitim oznageni (18) ziskédme rovnici ve tvaru

¥ =1+, kterou mlzeme piepsat do tvaru

plop—1=0. (19)

Jeji feSeni pak mdzeme psat ve tvaru

Lz = 1?5 . (20)
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Kladny kofen y, = - ) je pritom roven zlatému rezu ve tvaru (14). Proto mlzeme psat
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DalSi nekonecny vyraz predstavuje zlomek

(22)

S vyuzitim tohoto oznaceni (a vzhledem k nekone¢nému charakteru zlomku) mizeme psat
rovnici z=1+—, kterou mlzeme prevést do tvaru z* -z-1=0. Vzhledem k tomu, Ze tato rovnice je
=z

totozna s rovnici (19), ma také stejné reseni. To znamena, Ze jsme nasli dalsi zplsob zapisu zlatého
rfezu:
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