Fibonacciho posloupnost a zlaty rez

Zajimavou vlastnost Fibonacciho posloupnosti zjistil Johannes Kepler (1571 - 1630) a ne zcela
obecné pak prokazal skotsky matematik Robert Simon (1687 - 1768). Jedna se o Uzky vztah ¢lenl
Fibonacciho posloupnosti a zlatého rezu.

V tab. 1 jsou zobrazeny poméry dvou po sobé jdoucich ¢lend Fibonacciho posloupnosti. Tyto
pomery jsou zobrazeny na vice desetinnych mist, aby bylo zfejmé, jak se méni jejich hodnota.
Uvedeny pomér se pro rostouci ¢leny Fibonacciho posloupnosti stale vice blizi poméru zlatého rfezu.
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Tuto skutecCnost je mozné dokazat s vyuzitim vztahu (4), ktery lze povazovat za definici

Fibonacciho posloupnosti (resp. za definicni vztah n-tého ¢lenu Fibonacciho posloupnosti). Pomér,
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@, kde # predstavuje pomér zlatého fezu.

Zlaty fez ¥ lze zapsat jako nekonecny retézovy zlomek ve tvaru
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Hodnotu ¥ muzZeme také urcit radou postupnych aproximaci a tyto aproximace jsou totozné
s poméry dvou po sobé jdoucich ¢lenl Fibonacciho posloupnosti:
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Tato vlastnost (tj. souvislost zlatého rezu a Fibonacciho posloupnosti) je popsana v knize On
Growth and Form (O rdstu a tvaru) slavného prirodovédce D'Arcyho Wentwortha Thompsona (1860
-1948)

Zlaty rez ziskame také z poméru dvou po sobé jdoucich ¢lenl libovolné posloupnosti, ktera je
definovana rekurentnim vztahem (1), tj. tak, ze kazdy dalsi Clen je roven souctu pfedchozich dvou
¢lend. Je ovéem nutné brat v Gvahu pomér dvou po sobé jdoucich ¢lend, které jsou dostate¢né
vzdalené od zacatku posloupnosti.

Je to presné analogie vySe vypoctené limity.
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