Dukaz Pythagorovy véty

Jednim ze zakladnich poznatkd matematiky je i Pythagorova véta. Tu znali patrné jiz stari
Egyptané, ktefi na zakladé trojuhelnika o stranach délky 3 jednotky, 4 jednotky a 5 jednotek
vymérovali pravé Uhly. Formalni dlkaz platnosti této dllezité véty provedli az pythagorejci.

Trojuhelnik o stranach délky 3, 4 a 5 je pravouhly, nebot jeho strany splnuji Pythagorovu vétu.

Dlkazl Pythagorovy véty existuje celd rada - at uz to jsou geometrické dlkazy nebo
algebraické ddkazy.

Geometricky dikaz je dlkaz, ktery je zaloZzen na praci s geometrickymi objekty (Ctverce,
obdélniky, jejich obsahy, ...) a na ,obrazcich”. Algebraicky dikaz je veden pomoci Uprav
algebraickych vyraza.

Jednim z ddkazl je dlkaz, ktery Ize postupné sledovat na obr. 9 a obr. 10. Na obou obrazcich je
zobrazen ve Ctverci PQRS pravouhly trojuhelnik ABC. A pravé tento pravouhly trojuhelnik je ten, pro
ktery se budeme snazit dokazat platnost Pythagorovy véty.

Na obr. 9 je dale sestrojen Ctverec AEFC, ktery je sestrojen nad preponou pravouhlého
trojuhelnika ABC, tj. jedna strana tohoto Ctverce je shodna s preponou tohoto trojuhelnika.

VétsSinou se Ctverec sestrojuje tak, ze je ,mimo“ trojlhelnik, ale v tomto pripadé se sestrojen
.pres” trojuhelnik. Dlvody této volby budou zrejmé.
Z obr. 9 vyplyva, Ze ¢tverec AEFC mlUzeme doplnit ¢tyrmi shodnymi pravouhlymi trojdhelniky
APE, EQF, FRC a CSA na Ctverec PQRS. Pritom tyto trojuhelniky jsou shodné i s trojuhelnikem ABC.
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Na obr. 10 je zobrazen tentyz Ctverec PQRS a tentyz pravouhly trojuhelnik ABC. Nad odvésnami
AB a BC tohoto trojihelnika jsou sestrojeny ¢tverce PLBA a BKRC. Tyto dva ¢tverce mlzeme doplnit
Ctyfmi shodnymi pravouhlymi trojuhelniky ABC, CSA, BLQ a QKB na Ctverec PQRS. Vzhledem k tomu,
ze trojuhelniky ABC, CSA, BLQ a QKB jsou shodné s trojuhelniky APE, EQF, FRC a CSA, kterymi jsme
doplnili Ctverec AEFC rovnéz na Ctverec PQRS, musi mit Ctverec AEFC stejny obsah jako je soucet
obsahl C¢tvercd PLBA a BKRC. Jinymi slovy: Obsah ¢tverce sestrojeného nad preponou
pravouhelného trojihelnika ABC je roven souctu obsaht ¢tvercd sestrojenych nad obéma odvésnami
tohoto trojuhelnika.

A to je znéni Pythagorovy véty, ktera byla timto dokazana.
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